Niektoré Specialne funkcie.

1) Uk&zte, Ze ak f je nepriama Umerfi@si # 0,v # 0, u # v, takf(u) # f(v).

2) Dokazte, Ze alg je nepriama Uumerndstak neexistuje afinna funkcifa ktor4 by pre
niektoré nenulové body, v, w s vlastnogamiu # v, v # w, w # u siala podmienkyg(u)
= f(u), g(v) = f(v), g(w) = f(w). (Navod: Veta 2.3; vSimnite si, ako sme v dokeety 6.1
dokéazali, zeA # 0.)

3) Ak g je linearna lomend funkcia a f také afinnakitia, Zeg(u) = f(u), g(v) = f(v), g(w) =
f(w) pre vhodnéy, v, w s vlastnogamiu # v, v# w, w # U, takg je afinna; plati totig(x) =
f(X) pre kazdé& [0 (—oo, ).

4) Ak ste vyriesili tlohu z cdienia 6, najdite takd linearnu loment funkdiuktora spia
h(0) = 1/5,h(l) = 1, h(2) = 1/2.Co je defintnym oborom funkcid? Comu sa rovnd(s),
ak sje ¢islo, ktoré nepatri do defimého oboru funkcig z cvicenia 6?

5) Nech pre kazd& [0 (—oo, o) je f(X) = Xi-19) (x) + Xos) (x). Comu sa rovn#&(-3), f(-2), f(-

D), f(—1/2), f(0), f(1), f(2), f(3), f(5), f(9/2), f(7)? Nartnite graf funkcid.
6) Najdite vSetky také body; Ze (3 X) X( .1y (X) + X X(27) (X) + (X — 1) X 7.0) (X)

7) Najdite vsetky body, pre ktoré (x — 3}, 5 (X) + (3 — X) Xos) x)+3 X 4’m)(x) <2

8) Nakreslite graf funkcig — 2 +x+ |x | —| 2 X —|x||,x O (=00, ).

Vyjadrite ju pomocou charakteristickych funkcii Qeauzitia absolutnej hodnoty.

Matematicka indukcia.

1) Dokazte, ze 1/2 nie je prirodzeg&slo. (Navod: Dokazte, Ze kazdé prirodzeigo je

sy W

n(n+1)

2) Ak nje prirodzengislo, tak ajn 5

(n+5)
2

je prirodzeng&islo. Dokazte to.

3) Ak nje prirodzeng&islo, tak aj n je prirodzené&islo. Dokéazte to.

(n+1)(n+2)
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4) Ak nje prirodzengislo, tak aj d je prirodzené ¢islo. Dokéazte to.

5) Dokazte, Ze 3/2 nie je prirodzetislo. (Navod: Dokazte, Ze pre kazdé prirodzeiséo n
platin=1 aleban> 2.)
6) Dokazte, Ze 10/3 nie je prirodzetiélo.

7) Dokéazte, ze. ku kazdému prirodzenétisiu n existuje prave jedno prirodzegtéslio m



take, Zen = 2malebon = 2m— 1.

8) Dokazte, Zze ku kazdému prirodzenéénslu n # 1 existuje prave jedno prirodzeéiglom
také, Zen = 2Zmalebon = 2m + 1.

9) Dokéazte, ze ku kazdému prirodzenégisiu n existuje prave jedno prirodzeréslo m
take, Zen = 2malebon = 2m -1,

10)Ak n je prirodzeng&islo a platin # 1, n # 2, tak existuje prave jedno prirodzefigélo m
také, Zen = 3malebon = 3m+ 1 aleban = 3m + 2.

y 24+3n+5 . ; . s ,, - - )
11)Cislo nn_3n5 je prirodzené pre kazdé prirodzetiélo n. Dokazte to. Najdite také
: » . N*+3n+5 . . ]
prirodzen&islon, zeT nie je prirodzenéislo.
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12)Nechm je také cel&islo, Zem > 1. Ukazte, Ze— nie je cel&islo. (Navod: Existuje celé
m

“ - 1
Cisloctake, ze< — <c+1.)
m



