Sériac.8

Funkcia.

1)
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3)
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Mnozina vSetkych takyctiselx, Ze

a) (x-Nx+2)<0; b) Xx—3)k + 2) > 0;

c) (x+Dx+3)=0; d) k-5)k+1)<0,

je interval alebo zjednotenie intervalov. Najdith a nértnite jednotlivé mnoziny na
realnej priamke.

Vyjadrite mnozinu vetkychiselx, ktoré siiaju podmienku

a) (x-1)k+2)x-7)>0; b) X + 3)x — 2)k—5)<0;
C) L—2>0; d)s_xz+x>1;
x-1 X+2
e) L > L : f) x—3+i>i
(Xx=-D(x=-2) (X=-DH(x-3) x-1 x-1

v tvare zjednotenia intervalov a nakreslite jwiselnej priamke.

Najdite mnoZinu v&etkych takyafiselx, Ze & + 2)(x — 3) > 0 a zarovwe3x + 1 —x* < (4 —
X)(4 +X) a znazornite ju na obrazeselnej priamky.

Vyjadrite v tvare zjednotenia intervalov mnozinetk/chéiselx, pre ktoré plati

X2 —4>0, x—3)k+5)<0ax’-12 < k+ 2.

Znazornite na priamke

Nech A = (-0, ). Kazdémuw O A priradme¢islo

1
1+ X2

a) x+1; b)x? c)

Podrobne si premyslite, Ze v kazdom pripade dastéfunkciu.
Nech A = (<o, ). Kazdémugislu x O A priradme takégisloy, zex? —y +1=0. Je tym
definované funkcia na mnozine A?

Mozno na (<o, ) definova’ funkciu tak, Ze priradime kazdéniislu x [0 (-, o) ¢isloy

spinajuce podmienkuwy = x(1+ \/?)9 Mozno definovafunkciu na intervale (% ,%) tak,

Ze kazdémuwx [J (—% ,%) priradime také, Ze platiy = x(1+ \/?)

Je na (ee, ) definovana funkcia, ak povieme, Ze kazdémil (—o, ) priradime takéy,
7ex? —y* =0 ? Préo?

Urobte diskusiu o priklade 3. MoZno howod funkcii, ktor4 udava zavisloskurzu od



¢asu v pripade, Ze jedna alebo obe meny si sdaglajl svoju Urove na trhu potia
ponuky a dopytu? Mozno hovéro funkcii, ak hodnotu oboch mien¢asu natas utuje
vlada alebo centralna banka?
10)Opiste funkcie, ktoré vyjadruju
a) mzdy vSetkych zamestnancov jednej tovarne (v datesa);
b) mlie¢nu produkciu krav niektorého stada v dani;de
c) tazbu ropy zo vSetkych australskych vrtoeg®januara 1977.
11)Mnohé fyzikélne z&kony vyjadruju zavistogednej veléiny od inej v tvare funkcie.
Pokid’ poznéte prislusné fyzikalne zakony, opiste funkdieré vyjadruju zavislas
a) elektrického odporu daného veédiod teploty;
b) vzdialenosti, ktort prejde hmotny objekt vo vakugravitatnom poli, od¢asu, ktory
uplynul od jeho pustenia;
c) sily potrebnej na natiahnutie danej pruziny dikg, na ktort treba pruzinu natiahu
12)Navrhnite dalSie podobné ulohy. Uvazujme funkciu definovanu(+a, «) predpisom,

ktory kazdémucislu x [0 (-0, ) priradi X, a funkciu definovanu na ¢; «) tak, Ze

kazdémuislu x [1 (—oo, o) priradimecislo \/F Rovnaju sa tieto funkcie jedna druhej?
Preto nie?

13)Aky by bol prirodzeny defiriny obor funkcie navrhnutej v priklade 11? Definuijte
presnejsie.

14)Nechf(x) = ﬂ prex 0 (-1, 2. Tym je definovana funkciina intervalé—1,1). Co
je f(0)?Co jef(1)?Co jef(2)?Co jef(1/2)?

15)Nechf je funkciax — x* + x + 1,x 0 (0, ). Co jef(0)? Co jef(3/2)?Co jef(-)? Ak teraz
g oznauje funkciux — x* +x + 1,x 0 (—o, ), &0 jeg(-))? Plati rovnogf = g? Je pravda,
Zzeg(x) =f(x) pre kazdé& >0 ?

16)Nechf je funkcia definovana poziadavkami, aby gre 1 platilof(x) = 1 —x, a aby bolo
f(X) = 2, ak 1< x. Najdite mnozinu vSetkych takyeiselx, Ze X — 1 + 3(x) < 21.

17)Nechf je funkcia z cwenia 3. Rozhodnite plati tento vyrok: Akx 00 (-1, 1), takf(x) O
(0, 3. Rozhodnite¢i z nerovnosti —2 x < 3 vyplyva, Ze -1 4(x) < 6.

18)Patri dvojica (3,7) do mnozinyx(y): 4x —y* < 15}? Patri do nej dvojica (7, 3)?

19)LeZi bod, ktorého dvojicou stradnic je (5, 3), utkr, ktory je grafom mnoZiny £(y): X°
+y? < 437 LeZi v tomto kruhu bod P = (-1, 3)?

20)Predpokladajme, Ze v rovine je dana sustava siwwadnzifadom naiu je A = (1, -3), B
= (2, 1). Najdite bod C na polpriamke vychadzajacéjodu A a prechadzajlucej cez bod



B, ktorého vzdialena'sod bodu A je dvojnasobkom vzdialenosti bodu B od A



