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1. Podrobne ukazte, ze funkcia f z prikladu 14.8.7 je v bode 1 spojitd sprava.

2. Dokazte, Ze ak funkcia f je spojita (spojita sprava, spojitd zlava) v bode a, tak
je taka aj funkcia x — (3f(x) — 1)/(2f%(z) + 3).

3. Nech je funkcia f spojitd v bode a a nech f(a) > 0. Dokézte, Ze funkcia x
f(@)/(\/f(x) + 1) je tiez spojitd v bode a. Dokazte, Ze rovnako aj funkcia

z— (|f(@)]+2)/(/f(x) + 2% + 1) je spojitd v bode a.

4. Nech x je identickd funkcia na (—oo, 00). Dokézte, Ze funkcia
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Jje spojitad v kazdom bode svojho definiéného oboru. Akd mnozina je jej definiénym
oborom?
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. Dokazte, ze ak sd funkcie f a g spojité v bode a a plati g(a) < f(a), tak existuje

také okolie U bodu a, Ze plati g(x) < f(x) pre kazdé x € U. (Ndvod: Pouzite
vetu 14.6.1 a priklad 14.8.1.)

. Vyslovte a dokazte analdgiu zadania predchadzajicej ilohy pre funkcie spojité

zlava a spojité sprava.

. Dokazte, Ze existuje kladné ¢islo z, ktoré splia nerovnost

31vr +3(14+2) —2(1 — )1 < 2(1 — %),

. Dokazte, Ze existuje také Cislo d > 2, Ze kazdé Cislo = € (2,d) spliia nerovnost
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. Dokazte tvrdenie z prikladu 14.8.1 priamo, bez pouzitia vety 14.8.1, a to napo-

dobnenim dékazu vety 14.8.2.

Dokazte vetu 14.8.1 priamo, bez pouzitia vety 14.7.1.

Podrobne skonstruujte dékaz vety 14.8.3 matematickou indukciou.

Nech funkcia f je spojita v takom bode a, Ze f(a) = 0. Ak je funkcia g ohranicens
v nejakom okoli bodu a, tak je funkcia fg spojitd v bode a (bez ohladu na to, ¢i
Jje v tomto bode spojitd funkcia g). Dokazte!

Dokazte analdgiu zadania predchadzajicej dlohy pre funkcie spojité zlava a spo-
Jjité sprava.



